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1. Sección 2.3

1.1. Ejercicio 10

Dada una función f : A −→ B se define g : P(A) −→ P(B) como g(X) = f [X], para todo X ∈ P(A).
Demostrar que f es inyectiva si y solo si g es inyectiva.

Demostración. (=⇒) Supongamos f inyectiva y sea g(X1) = g(X2) se tiene por construcción que g(X1) =
f [X1] = f [X2] = g(X2) para todo X1, X2 ∈ P(A) luego X1, X2 ⊆ A. Ahora, por definición

f [X1] = {b1 ∈ B : (∃a1 ∈ X1)(f(a1) = b1)}
f [X2] = {b2 ∈ B : (∃a2 ∈ X2)(f(a2) = b2)}

luego b1 = b2 por lo que f(a1) = f(a2) como f es inyectiva a1 = a2, esto quiere decir que X1 y X2 tienen los
mismos elementos luego X1 = X2, por lo tanto g es inyectiva.

(⇐=) Supongamos para este caso que g es inyectiva y además que f(a1) = f(a2) para todo a1, a2 ∈ A
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